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Aufgabe 1

Seien A, B und C (möglicherweise unbeschränkte) Operatoren. Zeigen Sie die Rechenre-
geln:

(A+B) + C = A+ (B + C),

(AB)C = A(BC),

(A+B)C = AC +BC,

A(B + C) ⊇ AB + AC.

Aufgabe 2

Berechnen Sie die Moore-Penrose-Inverse der Abbildung

A =

1
...
1

 : R→ Rn.

Aufgabe 3

Betrachten Sie die Shiftoperatoren W,S : l2(N)→ l2(N),

W : (x1, x2, x3, . . .) 7→ (x2, x3, x4, . . .), S : (x1, x2, x3, . . .) 7→ (0, x1, x2, . . .)

Zeigen Sie, dass W,S ∈ L(l2(N)) und berechnen Sie ‖W‖l2(N), ‖S‖l2(N) sowie die Moore-

Penrose-Inversen W+ und S+.

Aufgabe 4

Betrachten Sie die Abbildung A : l2(N)→ l2(N), Ax := y = (yn)n∈N mit yn = 1
n
xn. Zeigen

Sie die folgenden Aussagen:

(a) A ∈ L(l2(N)), ‖A‖L(l2(N)) = 1

(b) l2(N) = R(A) ) R(A)
(c) D(A+) = R(A) und A+y = x, wobei xn = nyn.

Besprechung: In der Übung am 20.11.19
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